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( Les nombres complexes  duidl alaﬁl)
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Interprétations geometriques
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Exercice 1:

Soit I = j;

dx 1 x? 1
= = dx et K= [ /x?+2dx
Vx2+2 '[" Vx2+2 I“

L’objectif est de calculer I, J et K.
1) Soit fla fonction définie sur [0; 1 Jpar: fix)=In(x+ +/x2+2).
a) Calculer la fonction dérivée de la fonction x = vx*+ 2 .
b) En déduire la fonction dérivée f' de f.
¢) Calculer la valeur de L.
2) Vérifier que J + 21 =K.
3) Alaide d’une intégration par parties sur K, montrer que K = J3-1.

. 4) En déduire les valeurs de J et K.
Exercice 2 :

Soit f la fonction de R dans R définie par : f(x)=xe* six <0
f(x)=xIn(l+x)six=>0

Le plan est rapporté a un repére orthonormal. Soit C la courbe représentative de fet soit A la
premiere bissectrice.

A - 1) Montrer que f est dérivable en 0.
2) a) Montrer que pourx <0,ona f'(x)>0 .
b) Etudier les variations de f' sur [ 0 ;+ o[ . En déduire que pourx>0,0na: f'(x)>0 .
¢) Construire le tableau de variation de f.

f
3) a) Déterminer la limite de _(;:(_) en + o0,

1
b) On admettra I'inégalité suivante : | +t < ¢' < 1 pour gl

En déduire que pour x<0,0na: Lls x(e* -1)<1 .
x—
|

¢) Que vaut lim x(e; —1) ? Montrer que la courbe C admet la droite D d’équation

y =X+ | pour asymptote en — 0.
d) Préciser la position de C par rapport a D pour x <0.
4) Construire C et préciser I'intersection de C et de A.

B - 1) Déterminer trois réels a, b, ¢ tels que pour tout x de R-{-1}, on ait :
x2

C
=ax+b+— .
x+1 x+1

2) En déduire, a I’aide d’une intégration par parties, que f admet pour primitive sur R* la

: ln(x+l)—%(x2 —2x).

) x -1
fonction: x—

3) Calculer I'aire A de la partie du plan limitée par A, C et les droites d’équations :
x=0etx=e-1.

®) O
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